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Знайдено умови на мероморфні в одиничному крузі U  функції 1a , 0a  
і g , за яких рівняння 1 0f a f a f g     має розв’язок, голоморфний і 
обмежений в U . 
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У праці [1] вивчалось питання, за яких 
умов на мероморфну в крузі  : 1U z z   

функцію 0a  рівняння 

0 0f a f                         (1) 
має розв’язок, голоморфний і обмежений в 
U . Зокрема, в [1, с.33] доведено наступне 
твердження. 

Теорема А. Нехай функція 0a  є 
мероморфною в крузі U  і для деякого 
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Тоді, якщо голоморфна в крузі U  функція 
f  є в U  розв’язком рівняння (1), то вона є 
обмеженою в U . 

Метою даної роботи є узагальнення 
теореми А для неоднорідного рівняння 

1 0f a f a f g    ,  (2) 
в якому 1a , 0a , g  – функції, мероморфні в 
U . Для цього нам знадобляться наступні 
леми 

Лема 1. ([2, с.86]) Нехай 0c   і функції 
: [ ; ] [0; )v a b    та : [ ; ] [0; )u a b    є  

 

такими, що 1[ ; ]v L a b  і 1[ ; ]uv L a b . Тоді, 
якщо для всіх [ ; ]t a b  
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Лема 2. Якщо голоморфна в крузі U  
функція f  є розв’язком в U  рівняння (2), 
то функція 1 0a f a f g    є голоморфною в U  
і 
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для будь-яких z U  і 0z U , де шлях 
інтегрування лежить в U . 

Ця лема отримується безпосередньою 
перевіркою.  

Теорема. Нехай функції 1a , 0a  і g  є 
мероморфними в крузі U  і для деякого 
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Тоді, якщо голоморфна в крузі U  функція 
f  є в U  розв’язком рівняння (2), то вона є 
обмеженою в U . 
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Доведення.  Візьмемо в лемі 2  0 0z  . 
Згідно з умовами (3) і (4) всі полюси функцій 

1a , 0a  і g  лежать в крузі  0:U z z t  . 

Нехай iz re  ,  0
is t e  , [0;2 ]  , 

00 1t r   . Тоді, подібно, як у [1, с.33] 
( ) (0) (0)f z f f z    
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Далі, аналогічно як у [3, с. 237], [4, с. 76], 
скористаємось рівністю 
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Тому 
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Оскільки всі полюси функцій 1a , 0a  і g  

лежать в крузі  0:U z z t  , функція  

 

1 0a f a f g    є голоморфною в U , то, 
враховуючи (4), отримуємо, що c   . Тому 
на підставі леми 1 маємо 
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Звідси та з умови (3) отримуємо потрібне 

твердження. 
Оцінки для | ( )if re  |за умови, що функції 

1a , 0a і g  є голоморфними в U отримано у [5]. 
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