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Анотація. Калька Оксана. Методика розв’язування завдань з 

параметрами в шкільному курсі математики 

У даній магістерській роботі розглядається методика розв’язання завдань з 

параметрами в контексті шкільного курсу математики. Актуальність обраної теми 

обумовлена зростаючою роллю параметричних задач у навчальному процесі, 

адже вони сприяють розвитку критичного мислення та аналітичних навичок 

учнів. Робота має на меті систематизувати сучасні підходи до навчання 

розв’язуванню таких завдань, виявити їхню значущість для формування 

математичних знань та вмінь. 

 

 

 

 

 

 

Abstract. Kalka Oksana. Methodology for solving problems with parameters 

in the school mathematics course 

This master's thesis explores the methodology for solving problems with 

parameters within the context of the school mathematics curriculum. The relevance of 

the chosen topic is determined by the increasing role of parametric problems in the 

educational process, as they contribute to the development of critical thinking and 

analytical skills among students. The work aims to systematize contemporary 

approaches to teaching the resolution of such problems and to reveal their significance 

for the formation of mathematical knowledge and skills. 
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Вступ 

Дослідження методики навчання розв'язування задач з параметрами в 

шкільному курсі математики є надзвичайно важливою темою, оскільки задачі з 

параметрами розвивають у учнів не лише технічні навички, але й абстрактне 

мислення, здатність аналізувати різні можливості, критично оцінювати 

інформацію та знаходити оптимальні рішення. Вивчення таких задач відіграє 

суттєву роль у формуванні логічного мислення і навичок моделювання, що є 

важливими компетенціями в умовах сучасного світу, який швидко змінюється. 

Наявність завдань з параметрами в НМТ значно посилює значущість даного 

дослідження. Оскільки подекуди в учнів виникають труднощі саме з завданнями 

такого типу. 

Метою магістерської роботи вивчення ефективних методичних підходів 

до навчання учнів розв’язуванню задач з параметрами в шкільному курсі 

математики.  

Об'єктом дослідження даної роботи є навчальний процес в закладах 

освіти, зокрема методи викладання математики, що стосуються теми параметрів 

у завданнях.  

Предметом дослідження є конкретні методичні прийоми та підходи до 

навчання учнів розв’язуванню задач з параметрами.  

Завдання магістерської роботи 

1. Проаналізувати сучасні навчальні програми та методичні матеріали, які 

стосуються розв’язування задач з параметрами та виявити основні 

труднощі, з якими стикаються учні під час виконання таких задач. 

2. Дослідити педагогічні підходи та стратегії, що використовуються для 

навчання задачам з параметрами. 

3. Розробити дидактичні матеріали, спрямовані на підвищення ефективності 

навчання розв’язуванню задач з параметрами. 
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Розділ 1. Теоретичні основи  розв’язання завдань з 

параметрами 

Навчання розв’язанню задач з параметрами ґрунтується на кількох 

теоретичних засадах, які охоплюють як загальні принципи викладання 

математики, так і специфічні аспекти роботи з параметрами. Задачі з параметрами 

мають важливе значення для формування в учнів аналітичного та системного 

мислення, оскільки вони спонукають до глибшого розуміння математичних 

закономірностей, здатності аналізувати зв’язки між величинами і 

використовувати методи дослідження, що виходять за межі стандартного 

алгебраїчного підходу. 

Основою для навчання розв’язанню таких задач є використання певного 

алгоритму послідовних дій. Вважається, що ефективне навчання відбувається, 

коли учні проходять кілька етапів: від ознайомлення з поняттям параметра до 

здобуття навичок самостійного аналізу задач. Перший етап передбачає введення 

поняття параметра як змінної, значення якої впливає на розв’язок або поведінку 

математичного об’єкта. На цьому етапі важливо пояснити різницю між змінною 

та параметром, що стає основою для подальшого розуміння структури задачі. 

Наступний етап — розвиток навичок системного аналізу задач. Учні 

поступово опановують різні методи дослідження задач з параметрами, зокрема 

аналітичні та графічні методи. Аналітичний підхід включає розв’язання задач за 

допомогою алгебраїчних перетворень, підстановок та застосування 

дискримінанта. Графічний підхід дозволяє наочно дослідити, як зміна параметра 

впливає на розташування графіка функції або кількість розв’язків рівняння, що 

значно полегшує розуміння структури задачі. 

Ще одним важливим теоретичним аспектом є принцип поступового 

ускладнення. На початкових етапах учням пропонують завдання з параметрами у 

лінійних рівняннях, що не вимагають складних обчислень, але знайомлять з 

основними поняттями. Поступово задачі стають більш комплексними: включають 
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квадратичні рівняння з параметрами, системи рівнянь, а також задачі, що 

вимагають вміння досліджувати області допустимих значень параметра. Таким 

чином, навчання будується так, щоб з кожним новим рівнем складності 

розвивались навички дослідження та аналізу, що є необхідними для розв'язання 

задач із параметрами. 

Під час навчання задачам з параметрами слід брати до уваги різноманітні 

чинники, які впливають рівень підготовки учнів та їх потребу у додаткових 

матеріалах для візуалізації або підтримки. Диференційований підхід дозволяє 

вчителям ефективно працювати з різними групами учнів, використовуючи 

теоретичні основи для побудови доступних та зрозумілих пояснень, що сприяє 

кращому засвоєнню матеріалу. 

Теоретичні основи навчання розв’язанню задач з параметрами включають 

кілька ключових принципів: поетапне формування дій, системний підхід до 

аналізу задач, принцип поступового ускладнення та індивідуалізацію навчання. 

Ці засади створюють базу для розвитку математичних навичок і сприяють 

формуванню в учнів стійкого інтересу до дослідницької діяльності у математиці. 

1.1. Поняття параметра в шкільному курсі математики 

У шкільному курсі математики параметр є важливим поняттям, яке 

розширює можливості розв’язування рівнянь та задач. Параметр представляє 

собою змінну величину, значення якої визначає властивості та поведінку 

математичних елементів — рівнянь, нерівностей або функцій. Зазвичай у 

шкільному навчанні параметри вперше зустрічаються при вивченні рівнянь та 

нерівностей, що містять змінні. 

Запровадження параметрів у навчальний процес дозволяє учням навчитися 

аналізувати залежності між змінними та системами рівнянь, а також поглиблює 

розуміння математичних закономірностей. Вивчаючи задачі з параметрами, 

школярі освоюють універсальні прийоми, які допомагають їм досліджувати 

властивості рівнянь при зміні одного або кількох параметрів. Це формує у них 
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навички аналітичного мислення, розвиває вміння знаходити загальні рішення, які 

відповідають усім можливим значенням параметра, або визначати окремі 

випадки, що вимагають додаткового розгляду. 

Перший етап знайомства з параметрами зазвичай відбувається в курсі 

алгебри, коли учні вивчають лінійні рівняння з параметрами. Тут параметри 

можуть змінювати нахил або положення графіка лінійної функції, що дає учням 

уявлення про те, як один невідомий елемент впливає на всю систему. Наприклад, 

при розв'язуванні рівнянь виду ��+�=0, де � і � можуть бути параметрами, учні 

аналізують, як різні значення параметра � a змінюють розв’язок рівняння. Це стає 

основою для розуміння залежностей у рівняннях та готує їх до роботи з більш 

складними завданнями. 

З подальшим навчанням у старших класах, поняття параметра стає все 

більш складним. Учні починають розглядати параметри в системах рівнянь та 

нерівностей, а також у квадратичних рівняннях. Тут вже використовується 

графічний підхід: вони вивчають, як зміни параметрів впливають на форму 

параболи, точку її вершини, розташування відносно осі координат. Учням 

пропонуються завдання, де потрібно знайти всі можливі значення параметра, при 

яких система має один або декілька розв'язків, або виявити значення, що роблять 

рівняння невизначеним або несумісним. 

У старших класах, коли вводяться тригонометричні функції, логарифми, 

показникові рівняння, параметри стають частиною складних завдань з 

аналітичної геометрії та функцій. У задачах цього рівня учні навчаються 

знаходити області допустимих значень параметра, досліджувати поведінку 

функцій при зміні параметра та інколи навіть застосовувати диференційні підходи 

для аналізу. 

Вивчення параметрів розпочинається з базового розуміння їхньої ролі у 

рівняннях і поступово розширюється до складніших випадків, охоплюючи весь 

шкільний курс математики. Це поняття поступово ускладнюється, розвиваючи в 

учнів аналітичне мислення та вміння працювати з різноманітними завданнями. 
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Поняття параметра сприяє інтеграції алгебраїчних і геометричних методів, 

адже аналіз параметрів дозволяє використовувати графічне представлення рішень 

і створює передумови для розуміння більш складних математичних концепцій у 

старших класах. Таким чином, навички розв’язання завдань з параментом стають 

потужним фундаментом при подальшому вивченні математики. 

1.2. Класифікація завдань з параметрами 

Перед початком виконання будь якого завдання надзвичайно важливим 

моментом є вибір правильного методу розв'язання. Обрання методу зазвичай 

залежить від визначення типу завдання, що є подекуди викликає труднощі у тих, 

хто не володіє інформацією про види та типи тих чи інших завдань та задач. 

Завдання з параметром не є виключенням. Правильність розв'язання того чи 

іншого завдання з параметром прямо пропорційно пов'язана з обранням вірного 

методу, що не можливо без розуміння класифікації завдань.  

Завдання з параметрами можна класифікувати за різними критеріями, що 

полегшує їх опрацювання і дозволяє систематизувати методи розв’язання. 

Виділяють три групи класифікацій: 

- за типом рівняння або нерівності; 

- за способом розв’язання; 

- за метою завдання. 

 Розглянемо більш детально кожну з груп. 

 1.2.1. Класифікація за типом рівняння або нерівності.  

Залежно від алгебраїчної структури задачі, можна виділити: 

1. Лінійні задачі з параметрами – задачі, що включають рівняння або 

нерівності першого степеня. Їх розв'язання часто вимагає від учнів базових 

алгебраїчних навичок і використання властивостей лінійних функцій. 

2. Квадратичні задачі з параметрами – задачі, які містять рівняння другого 

степеня з параметром. Розв'язання таких задач потребує розгляду 
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дискримінанта, аналізу значень параметра, за яких рівняння має різну 

кількість коренів. 

3. Показникові, логарифмічні та тригонометричні задачі з параметрами – такі 

задачі передбачають вивчення поведінки показникових, логарифмічних і 

тригонометричних функцій при різних значеннях параметра. 

1.2.2. Класифікація за способом розв’язання. 

Залежно від методів, які доцільно використовувати, задачі з параметрами 

можна розподілити на: 

1. Алгебраїчні методи – задачі, що розв'язуються виключно алгебраїчними 

перетвореннями, підстановками, аналізом залежностей змінних. 

2. Графічні методи – задачі, де зручно використовувати графіки для 

зображення залежностей між параметрами і змінними. Це особливо корисно 

при дослідженні функціональних залежностей та інтервалів, в яких можливі 

рішення. 

3. Методи чисельного аналізу – задачі, що потребують застосування методів 

чисельного підходу, наприклад, для знаходження наближених значень 

коренів при певних значеннях параметра. 

1.2.3. Класифікація за метою завдання. 

За кінцевою метою можна виділити завдання на: 

1. Знаходження всіх можливих значень параметра, для яких рівняння або 

нерівність має певні рішення (один корінь, два корені, відсутність коренів 

тощо). 

2. Аналіз впливу параметра на властивості розв’язків – задачі, де учні 

досліджують, як параметр впливає на поведінку графіка, кількість і природу 

коренів. 

Класифікація задач з параметрами допомагає не тільки структурувати 

знання учнів, але й полегшує вибір оптимальних методів для розв’язання кожного 
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типу задачі. Такий підхід сприяє формуванню системного підходу в учнів до 

розв’язання математичних задач із змінними умовами та параметрами. 

1.3. Роль завдань з параметрами у шкільному курсі математики 

Завдання з параметрами відіграють неабияку роль у шкільному курсі 

математики, оскільки вони розвивають у учнів аналітичне мислення, здатність 

досліджувати залежності між величинами та допомагають глибше зрозуміти 

властивості рівнянь і функцій. На відміну від стандартних задач, задачі з 

параметрами мають змінні умови, що дозволяє учням досліджувати різні можливі 

випадки розв'язків, аналізувати кількість та характер коренів, а також вивчати 

поведінку математичних об'єктів при різних значеннях параметра. Це надає учням 

більш широке бачення математичних закономірностей і сприяє розвитку 

логічного мислення. 

Завдання з параметрами допомагають учням навчитися працювати із 

змінними умовами та взаємозалежними величинами. Такі задачі часто виходять 

за межі однозначних відповідей і стимулюють учнів самостійно досліджувати, як 

різні значення параметра впливають на структуру завдання. Наприклад, задачі з 

параметрами у квадратичних рівняннях знайомлять учнів з поняттями 

дискримінанта, кількості коренів, а також із графічним зображенням парабол і їх 

поведінкою при зміні параметрів. Це дає учням можливість зрозуміти, як 

математичні об’єкти змінюються залежно від умов. 

Важливим аспектом задач з параметрами є також інтеграція різних 

математичних розділів. Під час розв'язування таких задач учні застосовують 

знання з алгебри, геометрії, а пізніше і тригонометрії та показникових функцій. 

Наприклад, аналіз поведінки функції при різних значеннях параметра дає змогу 

поєднувати алгебраїчні та геометричні методи, що сприяє цілісному підходу до 

вивчення математики. Крім того, учні вчаться використовувати графічні методи 

для візуалізації результатів, що підвищує їхні навички інтерпретації графічних 

даних. 
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Завдання з параметрами також допомагають у підготовці до розв'язання 

складніших задач, які учні зустрічають у старших класах та вищих навчальних 

закладах. Вони формують базові навички математичного дослідження, які є 

необхідними для подальшого вивчення не лише математики, а й інших наук. 

Зіткнувшись із завданнями, де можливі різні результати залежно від значення 

параметра, учні стають більш підготовленими до аналізу складних систем 

рівнянь, дослідження функцій і роботи з математичними моделями. 

Завдання з параметрами не тільки розвивають математичну компетентність 

учнів, але й сприяють їхньому розвитку як майбутніх дослідників і аналітиків. 

Такі завдання вчать учнів бути гнучкими в розв'язанні задач, аналізувати та 

систематизувати різні підходи, що є важливим для успішного навчання і 

застосування математики в реальному житті. 

1.4. Особливості навчання розв’язування задач з параметрами. 

Навчання розв’язування завдань з параметрами у шкільному курсі 

математики має свої особливості, які пов’язані зі складністю самих завдань та 

необхідністю формування у учнів специфічних навичок аналізу і дослідження. 

Завдання з параметрами вимагають від учнів не лише базових знань алгебри, але 

й розвинутого аналітичного мислення, адже розв’язок залежить від значення 

параметра, яке часто визначає властивості рівняння чи функції. 

Однією з ключових особливостей є поетапне введення задач з параметрами 

в навчальний процес. На початкових етапах важливо ознайомити учнів із самим 

поняттям параметра, пояснивши його роль як фіксованої змінної, що впливає на 

структуру та розв'язок задачі. Це допомагає учням зрозуміти різницю між 

змінною і параметром, що є основою для подальшого успішного розв’язування 

задач такого типу. 

Наступною особливістю є поступове ускладнення задач. Навчання зазвичай 

починається з простих задач на рівняння з параметром у лінійних і квадратичних 

виразах. На цьому етапі учні вчаться аналізувати, як значення параметра впливає 
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на кількість і тип розв'язків рівняння. Далі задачі стають складнішими, 

охоплюючи нерівності з параметрами, системи рівнянь і задачі, де параметр 

змінює графічне зображення функції. Такий підхід дозволяє учням поступово 

освоювати методи, необхідні для розв'язування задач з параметрами, і формувати 

впевненість у своїх навичках. 

Важливою частиною навчання розв’язування завдань з параметрами є 

розвиток навичок системного аналізу. Учні навчаються оцінювати різні випадки, 

які можуть виникати залежно від значень параметра, і виділяти усі можливі 

варіанти розв’язків. Це сприяє формуванню навичок мислення, орієнтованих на 

дослідження. Наприклад, під час роботи з квадратними рівняннями з параметрами 

учні аналізують дискримінант і досліджують значення параметра, за яких 

рівняння матиме два, один або жодного кореня. 

Ще однією особливістю є використання графічних методів. Завдяки 

побудові графіків учні можуть наочно бачити, як зміна параметра впливає на 

функцію або систему рівнянь. Це особливо корисно при дослідженні задач на 

інтервали або при визначенні множини допустимих значень параметра. Графічні 

методи дозволяють учням глибше зрозуміти структуру задачі і виробити вміння 

візуально інтерпретувати зміни, що відбуваються при зміні параметра. 

Вивчення завдань з параметрами також потребує диференційованого 

підходу, оскільки рівень складності задач може бути різним. Важливо 

враховувати індивідуальні особливості учнів, забезпечуючи підтримку тим, хто 

стикається з труднощами, і пропонуючи додаткові завдання для тих, хто 

демонструє високий рівень знань. Такий підхід дозволяє ефективніше розвивати 

навички роботи з параметрами та забезпечує прогрес у навчанні для кожного 

учня. 

Таким чином, особливості навчання розв’язування завдань з параметрами 

включають поетапне ускладнення матеріалу, системний аналіз, графічний підхід 

та диференційоване навчання. Ці методи створюють основу для формування 
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стійких математичних навичок і підвищення рівня математичної компетентності 

учнів. 

 

 

 

 

 

Розділ 2. Методика розв’язування задач з параметрами 

Розв’язування задач з параметрами є важливим елементом навчання 

математики у закладах освіти, оскільки ці задачі сприяють розвитку аналітичного 

мислення та гнучкості в підходах до вирішення різноманітних математичних 

проблем. Методика розв’язування таких задач включає кілька ключових аспектів, 

які допомагають учням освоїти цей складний матеріал. 

Перш за все, навчальний процес починається з чіткого визначення терміна 

"параметр" та його ролі у рівняннях і функціях. Учням важливо зрозуміти, що 

параметр — це змінна, яка може приймати різні значення і, відповідно, впливати 

на результати задачі. Це розуміння дозволяє учням перейти до аналізу задач, в 

яких параметри не просто впливають на структуру рівнянь, але й змінюють умови 

їх розв’язання. 

Наступним етапом є формування навичок системного аналізу задач з 

параметрами. Учням слід навчитися виділяти ключові моменти, такі як типи 

рівнянь, які зустрічаються, і методи, які можуть бути використані для їх 

розв’язання. Зокрема, важливо врахувати, як зміна значення параметра впливає на 

кількість та природу коренів рівняння. На цьому етапі доцільно впроваджувати 

поняття дискримінанта та його роль у визначенні типу коренів квадратних рівнянь 

з параметрами. 

Графічний підхід також є важливим інструментом у методиці розв’язування 

задач з параметрами. Візуалізація функцій та їхніх графіків допомагає учням 
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наочно спостерігати, як параметри впливають на поведінку графіка. Це особливо 

корисно при розгляді квадратичних і показникових функцій, де зміна параметра 

може істотно змінювати форму графіка, а отже, і кількість рішень. Використання 

графіків для аналізу задач допомагає учням сформувати цілісне уявлення про 

математичні взаємозалежності. 

Також важливим аспектом методики є диференційований підхід до 

навчання. Це означає, що вчителі повинні адаптувати складність задач відповідно 

до рівня підготовки учнів. Для тих, хто тільки починає знайомитися з 

параметрами, доцільно використовувати прості задачі з лінійними рівняннями, в 

той час як більш підготовлені учні можуть отримувати складніші задачі, що 

включають квадратні рівняння або системи. Таким чином, кожен учень отримує 

можливість опанувати матеріал у зручному для себе темпі. 

Крім того, в методиці розв’язування задач з параметрами важливе місце 

займає практика. Учням слід регулярно виконувати вправи на різні типи задач, 

щоб закріпити отримані знання та навички. Практична робота може включати як 

індивідуальні, так і групові завдання, що сприяє розвитку колективної роботи та 

обміну ідеями серед учнів. 

Завдяки цим методичним аспектам, розв’язування задач з параметрами стає 

не лише важливою складовою навчального процесу, але й сприяє формуванню в 

учнів стійких навичок математичного мислення та здатності застосовувати 

отримані знання в нових умовах. Це, у свою чергу, формує базу для подальшого 

вивчення математики на більш високому рівні. 

2.1. Етапи роботи над завданнями з параметрами 

Розв’язування завдань з параметрами є важливим етапом у навчанні 

математики, оскільки ці задачі сприяють розвитку аналітичного мислення та 

умінню адаптувати математичні знання до різних умов. Процес роботи над 

такими завданнями можна розділити на кілька ключових етапів, кожен з яких грає 

важливу роль у формуванні вмінь та навичок учнів. 
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2.1.1. Аналіз умови завдання 

Першим кроком є уважне читання та аналіз умови задачі. Учні повинні 

виділити основні дані та зрозуміти, які саме параметри беруть участь у задачі. 

Важливо звернути увагу на зв’язок між параметрами і змінними, які потрібно 

визначити. На цьому етапі слід визначити якою є роль кожного параметра у 

завданні. 

2.1.2. Визначення типу завдання та вибір методу розв’язування 

Наступний етап полягає у класифікації задачі. Учні повинні визначити, до 

якого типу задач вона належить: чи це лінійне, квадратичне, або інше рівняння. 

Це дозволяє вибрати відповідну стратегію розв’язання. Наприклад, задачі з 

квадратними рівняннями вимагатимуть дослідження дискримінанта, тоді як 

задачі з системами рівнянь можуть потребувати графічного або алгебраїчного 

підходу.  

Після визначення типу задачі учні повинні сформулювати математичну 

модель, що відображає умову задачі. Це може включати складання рівнянь або 

нерівностей з параметрами. Важливо, щоб учні чітко розуміли, як параметри 

впливають на розв’язок, і могли відобразити це у своїй моделі. 

2.1.3. Дослідження впливу параметра на розв’язок 

Цей етап включає дослідження математичної моделі з точки зору 

параметрів. Учні повинні навчитися виявляти, як зміна значення параметра 

впливає на кількість та характер розв’язків. Важливими інструментами на цьому 

етапі є графічні методи, які допомагають візуалізувати зв’язок між параметром і 

рішенням. Аналіз графіків функцій може показати, як зміна параметра призводить 

до зміни графічного зображення. 
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2.1.4. Розв'язування, висновки та перевірка розв’язку  

На цьому етапі учні переходять до безпосереднього розв’язання задачі. 

Вони використовують відповідні методи та формули, виходячи з типу задачі і 

отриманих моделей. Важливо пам’ятати про необхідність перевірки всіх 

можливих випадків, які можуть виникнути в залежності від значення параметра. 

Також, на даному етапі, учні повинні пов’язувати отримані значення з умовою 

задачі, аналізувати, чи відповідають результати умові завдання і зробити 

висновки. Це сприяє формуванню у них критичного мислення та вміння 

оцінювати результати своєї роботи. 

 

Етапи роботи над завданнями з параметрами охоплюють весь процес від 

ознайомлення з умовою задачі до інтерпретації результатів. Цей структурований 

підхід не лише допомагає учням розв’язувати конкретні задачі, але й формує їхні 

загальні навички в математичному мисленні та аналітичному підході до 

вирішення проблем. 

2.2. Методи розв’язування задач з параметрами 

Методи розв’язування задач з параметрами охоплюють різноманітні 

підходи, які дозволяють учням глибше зрозуміти математичні концепції та їх 

застосування.  Розв’язування таких задач вимагає від учнів гнучкості в підходах 

та здатності адаптувати вже відомі знання до нових умов. Основні методи, які 

використовуються для розв’язання задач з параметрами, охоплюють широкий 

спектр технік, включаючи аналітичний, графічний, числовий методи та 

дослідження випадків. 

Основними методами є аналітичний, графічний, числовий, дослідження 

випадків та моделювання. Розглянемо деякі з методів більш детально. 
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2.2.1. Алгебраїчні методи 

Алгебраїчні методи є одним з основних інструментів у розв’язуванні 

завдань з параметрами, що дозволяють знаходити рішення через математичні 

рівняння та вирази. Ці методи базуються на застосуванні алгебраїчних прийомів, 

таких як складання, перетворення та розв’язання рівнянь, що забезпечує 

систематичний підхід до аналізу математичних закономірностей. 

Першим етапом використання алгебраїчних методів є формулювання задачі 

у вигляді рівняння або системи рівнянь, де параметри відіграють ключову роль у 

визначенні умов розв’язків. Наприклад, у задачах, що стосуються квадратних 

рівнянь, параметри можуть впливати на дискримінант, що, у свою чергу, визначає 

кількість та природу коренів. Учні вчаться обчислювати дискримінант, що 

дозволяє їм не тільки знаходити розв’язки, але й аналізувати їхню кількість. 

Другим етапом є дії з рівняннями, що може включати спрощення, 

розкладання на множники, або підбір значень параметрів для отримання 

конкретних результатів. Алгебраїчні методи також дозволяють використовувати 

властивості функцій, такі як монотонність і обмеженість, для дослідження 

змінення значень у залежності від параметрів. 

Важливою частиною алгебраїчних методів є метод графіків, який 

забезпечує візуалізацію функцій з параметрами. Побудова графіків дозволяє 

учням наочно спостерігати, як зміни параметрів впливають на форму графіка, а 

також на кількість і характер розв’язків. Наприклад, зміна коефіцієнтів у 

квадратному рівнянні може призвести до зміни положення вершин параболи, що 

є важливим аспектом при розв'язанні завдань з параметром. 

Алгебраїчні методи також розвивають в учнів необхідні навички для 

вирішення складніших задач, що містять кілька параметрів. Це вимагає від них 

уміння об'єднувати різні підходи і знання, щоб знайти оптимальне рішення. 

Використання цих методів формує вміння аналізувати ситуації та критично 

оцінювати результати, що є важливими вміннями не лише у математиці, але й у 

інших предметах. 
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Таким чином, алгебраїчні методи розв’язування завдань з параметрами є 

потужним інструментом у вивченні математики, що сприяє розвитку логічного 

мислення і підготовки учнів до практичного застосування отриманих знань у 

реальних ситуаціях. 

2.2.2. Графічні методи 

Графічні методи є важливим інструментом у розв’язуванні задач з 

параметрами, які дозволяють візуалізувати математичні залежності та 

спостерігати за змінами, що відбуваються внаслідок зміни параметрів. Цей підхід 

особливо корисний у випадках, коли аналітичні методи можуть бути недостатньо 

ефективними або складними для застосування. 

Основним етапом графічного методу є побудова графіків функцій, що 

містять параметри. При цьому учні вчаться правильно обирати масштаб, 

визначати осі координат і коректно відображати точки перетину графіків, що дає 

можливість з’ясувати природу розв’язків задачі. Наприклад, для квадратного 

рівняння з параметром, графік параболи може змінюватися в залежності від 

значень параметра, і саме ці зміни можуть впливати на кількість і тип коренів 

рівняння. 

Крім того, графічні методи дозволяють учням проводити порівняння 

функцій за різних умов. Наприклад, при зміні значення параметра можна 

побудувати декілька графіків однієї і тієї ж функції з різними значеннями 

параметра. Це наочно демонструє, як зміна параметра впливає на форму та 

положення графіка, що в свою чергу веде до зміни кількості розв'язків. 

Іншим важливим аспектом графічного методу є використання 

координатних площин для дослідження систем рівнянь. При розв’язуванні 

системи з двох і більше рівнянь з параметрами, графіки кожної функції можуть 

бути представлені на одній координатній площині. Перетини графіків будуть 

свідчити про розв’язки системи, а їхня кількість і характер змінюватимуться в 
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залежності від значень параметрів. Це значно спрощує процес розв’язання 

завдань. 

Графічні методи також сприяють розвитку просторового мислення та 

навичок візуалізації у учнів, що є важливими аспектами їх математичної освіти. 

Завдяки цьому підходу учні можуть легше осягнути концепції, що можуть 

здаватися абстрактними, коли вони представлені лише у вигляді формул чи чисел. 

Однак варто зазначити, що графічні методи мають свої обмеження. Вони 

можуть бути менш точними у порівнянні з аналітичними методами, особливо при 

обчисленні конкретних значень. Тому важливо використовувати графічні методи 

в поєднанні з іншими методами, щоб забезпечити більш повний аналіз завдання. 

Графічні методи розв’язування задач з параметрами є ефективним 

інструментом, який сприяє формуванню математичних навичок учнів, дозволяє 

візуалізувати результати і зрозуміти складні концепції, роблячи вивчення теми 

параметр більш доступним і зрозумілим. 

2.2.3. Метод числових прикладів 

Метод числових прикладів є ефективним і доступним способом 

розв’язування задач з параметрами, який дозволяє учням практично усвідомити 

математичні концепції та закономірності. Цей метод ґрунтується на обчисленні 

конкретних значень функцій за різних значень параметрів, що дає змогу не лише 

отримати результати, але й краще зрозуміти вплив змінних на розв’язки. 

Основною метою використання методу числових прикладів є демонстрація 

того, як зміна значень параметрів може впливати на характер і кількість розв’язків 

задачі. Учні можуть почати з простих задач, обираючи конкретні значення 

параметрів, що дозволяє їм спостерігати за змінами у функціях. Наприклад, при 

розв’язуванні квадратного рівняння з параметром, учні можуть обчислити корені 

для різних значень параметра і на основі отриманих результатів визначити, як 

зміни впливають на природу коренів, зокрема, на їх кількість та тип. 
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Метод числових прикладів також сприяє розвитку критичного мислення, 

оскільки учні вчаться аналізувати результати та робити висновки на основі 

отриманих даних. При розв’язанні задач, що містять параметри, учні можуть 

виявляти закономірності та формулювати гіпотези про поведінку функцій при 

зміні параметрів. Це не лише поглиблює їхнє розуміння математики, але й готує 

до більш складних формулювань, таких як абстрактні міркування чи аналітичні 

підходи. 

Крім того, числові приклади можуть бути використані для перевірки 

аналітичних рішень. Після того, як учні знаходять розв’язок задачі, вони можуть 

підставити отримані значення у вихідні рівняння та переконатися в коректності 

своїх розрахунків. Цей підхід підвищує рівень впевненості учнів у своїх знаннях 

і навичках, адже вони бачать, як їхні рішення підтверджуються конкретними 

числовими значеннями. 

Хоча метод числових прикладів має безліч переваг, важливо пам’ятати про 

його обмеження. Він не завжди може охопити всю складність задачі, особливо 

коли мова йде про загальні розв’язки. Проте в поєднанні з іншими методами, 

такими як графічні або аналітичні, числові приклади стають цінним інструментом 

у навчальному процесі, допомагаючи учням закріпити свої знання та навички. 

Метод числових прикладів є важливим елементом у розв’язуванні задач з 

параметрами, який дозволяє учням не лише отримувати точні результати, але й 

розвивати аналітичні здібності, критичне мислення та впевненість у своїх 

знаннях. Це робить його надзвичайно корисним у контексті шкільної освіти та 

підготовки до подальшого вивчення математики. 

2.2.4. Інші підходи щодо розв'язування завдань з параметрами 

Розв’язування задач з параметрами вимагає від учнів не лише аналітичних і 

графічних навичок, але й вміння застосовувати різноманітні підходи. Окрім 

традиційних методів, таких як алгебраїчні та графічні, існують й інші підходи, що 
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розширюють можливості розв’язання і дозволяють ефективно аналізувати 

математичні залежності. 

Одним з таких підходів є метод індукції та дедукції. Дедуктивний підхід 

передбачає формулювання загальних правил і закономірностей на основі відомих 

фактів, тоді як індукція передбачає виведення загальних висновків з конкретних 

прикладів. Цей метод дає змогу учням переходити від загального до конкретного, 

сприяючи глибшому розумінню теми. 

Крім того, важливим є інтегративний підхід, який поєднує різні галузі 

знань, такі як фізика, економіка або інформатика, з математикою. Наприклад, учні 

можуть розв’язувати задачі з параметрами, використовуючи фізичні моделі, що 

демонструє реальні застосування математики. Це підвищує мотивацію до 

навчання, оскільки учні бачать, як математика застосовується в практичних 

ситуаціях. 

Метод навчальних проектів також стає дедалі популярнішим у контексті 

розв’язування задач з параметрами. Він передбачає створення учнями проектів, у 

яких вони повинні знайти рішення реальних проблем за допомогою математичних 

моделей. Це не лише розвиває навички командної роботи та комунікації, але й 

спонукає до творчості та більш якісного усвідомлення матеріалу. 

Важливим є також використання інформаційних технологій. Використання 

комп’ютерних програм для моделювання та візуалізації функцій з параметрами 

дозволяє учням отримувати більш точні результати та візуально спостерігати 

зміни, що відбуваються у функціях. Це підходить для учнів з різними рівнями 

підготовки, оскільки дозволяє адаптувати навчання до індивідуальних потреб. 

Всі ці підходи до розв’язування завдань з параметрами забезпечують 

гнучкість у навчальному процесі, сприяють розвитку критичного мислення, 

креативності та практичних навичок. Використання різноманітних методів у 

поєднанні з традиційними підходами дозволяє учням отримувати всебічне 

розуміння теми, що робить навчання більш ефективним і цікавим. 
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2.3. Типові помилки учнів при розв’язуванні завдань з параметрами. 

Розв’язування задач з параметрами є складним процесом, що вимагає від 

учнів не лише математичних знань, але й вміння аналізувати умови задачі. Проте, 

незважаючи на зусилля вчителів, якомога детальніше та точніше подати матеріал, 

учні часто стикаються з певними труднощами, які призводять до помилок. 

Розуміння типових помилок може допомогти вчителям і учням уникнути їх у 

майбутньому. 

Одна з найбільш поширених помилок полягає в неправильному трактуванні 

умов задачі. Учні можуть не зрозуміти, як параметри впливають на розв’язок, або 

ж не помічати їх важливість у формулюванні рівнянь. Наприклад, у задачах, де 

параметри задаються в межах певних значень, учні можуть пропустити цю 

інформацію, що веде до отримання некоректних або неповних відповідей. 

Ще однією типовою помилкою є відсутність послідовності в розв’язуванні. 

Учні часто намагаються вирішити задачу, не складаючи план дій або не 

розділяючи процес на етапи. Це може призвести до хаотичного підходу, де не 

виконуються важливі кроки, що в результаті впливає на якість отриманого 

рішення. Важливо акцентувати увагу на етапах розв’язання: спочатку визначити 

параметри, потім скласти рівняння, а потім вже знаходити розв’язки. 

Крім того, помилки в обчисленнях також є звичайним явищем. У процесі 

розв’язування задач з параметрами учні можуть не уважно виконувати 

арифметичні операції, забувати про знаки або неправильно підставляти значення. 

Це може статися внаслідок поспіху або стресу під час виконання обчислень. 

Важливо наголошувати на необхідності перевірки кожного етапу обчислень, щоб 

уникнути таких помилок. 

Додатковою проблемою є неувага до зміни значень параметрів. Учні часто 

розв’язують задачу для конкретного значення параметра, але не враховують, як 

це рішення може змінюватися при інших значеннях. Важливо навчити учнів 
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усвідомлювати, що параметри можуть змінювати характер розв’язків, і проводити 

аналіз для різних варіантів. 

Також, у деяких випадках, учні можуть занадто покладатися на графічні 

методи, нехтуючи аналітичними. Вони можуть вважати, що побудова графіка 

достатня для знаходження розв’язку, не проводячи необхідних алгебраїчних 

обчислень. Це може призвести до неправильного тлумачення графічних 

результатів і, відповідно, до помилок у розв’язку. 

Останньою важливою помилкою є недооцінка або ігнорування перевірки 

отриманих результатів. Учні часто не перевіряють свої рішення, що може 

призводити до хибних результатів. Розуміння важливості перевірки результатів є 

критично важливим для формування навичок самостійного мислення. 

Вивчення типових помилок, що виникають при розв’язуванні задач з 

параметрами, дозволяє учителям коригувати навчальний процес і надавати учням 

необхідну підтримку. Правильне усвідомлення цих помилок може суттєво 

поліпшити навички учнів, що, в свою чергу, сприятиме більш успішному 

засвоєнню матеріалу та розвитку математичного мислення. 

 

 

Розділ 3. Використання сучасних форм та методів 

навчання при вивченні завдань з параметрами 

3.1. Різноманітність форм та методів навчання 

Вивчення теми розв’язування задач з параметрами вимагає застосування 

різноманітних форм і методів навчання, оскільки ця тема є ключовою для 

розвитку логічного мислення, аналітичних навичок та математичної грамотності 

учнів. Різні форми організації навчання та методи, які використовуються в 

процесі, сприяють глибшому розумінню матеріалу та активізації пізнавальної 

діяльності учнів. 
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Важливо використовувати різноманітні форми організації навчання, такі як 

фронтальні уроки, групові заняття, індивідуальні роботи та проектні методи. 

Наприклад, групова робота над задачами з параметрами дозволяє учням 

обмінюватися думками, розвивати навички командної роботи та критичного 

мислення. Такі заняття не лише підвищують активність учнів, але й створюють 

позитивну навчальну атмосферу. 

Під час проведення уроків доцільно використовувати комбіновані методи 

навчання, які поєднують теоретичні основи і практичні завдання. Наприклад, 

можна почати урок з пояснення теоретичних аспектів задач з параметрами, після 

чого перейти до практичного виконання завдань у групах. Це дозволяє учням 

засвоїти матеріал, а також закріпити його на практиці. 

Крім того, важливо адаптувати завдання відповідно до рівня 

підготовленості учнів. Для учнів, які потребують додаткової підтримки, можна 

запропонувати простіші задачі з параметрами, тоді як для більш підготовлених 

учнів – більш складні і креативні завдання. Це забезпечить індивідуалізацію 

навчання і сприятиме досягненню кращих результатів. 

3.2. Використання інтерактивних методів і інноваційних технологій 

Сучасні тенденції в освіті вимагають від вчителів нових підходів до 

навчання, зокрема у вивченні складних математичних тем, таких як розв’язування 

завдань з параметрами. Інтерактивні методи і інноваційні технології стають 

невід’ємною частиною навчального процесу, оскільки вони дозволяють створити 

більш динамічне і мотивуюче середовище для учнів. 

3.2.1. Інтерактивні методи 

Інтерактивні методи навчання включають в себе використання 

різноманітних форм активної участі учнів у процесі навчання. При вивченні задач 

з параметрами особливо ефективними є групові дискусії в ході яких учні можуть 

обговорювати різні підходи до розв’язання задач, аналізувати помилки 
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однокласників та ділитися власними спостереженнями. Це сприяє формуванню 

критичного мислення і здатності аргументувати власну точку зору. 

Також варто звернути увагу на ситуаційне навчання, яке базується на 

використанні реальних життєвих ситуацій, що містять задачі з параметрами, 

дозволяє учням усвідомити важливість математичних знань у практичній 

діяльності. Вони вчаться застосовувати теорію до практики, що значно підвищує 

їхню мотивацію. 

Проектна діяльність - ще один різновид інтерактивної діяльності. Проекти, 

в яких учні працюють над задачами з параметрами в команді, сприяють розвитку 

навичок співпраці, управління часом і ресурсами. Це також дозволяє їм 

застосовувати знання з різних предметів, розширюючи їхній кругозір. 

 

3.2.2. Інноваційні технології 

Використання інноваційних технологій є важливим аспектом навчання, 

оскільки вони дозволяють зробити навчальний процес більш сучасним та зручним 

для учнів. 

Різноманітні електронні навчальні платформи, такі як Google Classroom чи 

Moodle, забезпечують учням доступ до навчальних матеріалів, завдань і ресурсів 

у зручний для них час. Це дозволяє зберегти структуру уроків і водночас надає 

учням можливість самостійного навчання. 

Використання відеоматеріалів, які демонструють різні методи розв’язання 

задач з параметрами, допомагає візуалізувати навчальний матеріал, що полегшує 

його засвоєння. Мультимедійні ресурси можуть включати анімації, графіки та 

інтерактивні елементи, що підвищують зацікавленість учнів. 

Використання програм для моделювання, таких як GeoGebra, дозволяє 

учням візуалізувати зміни в задачах з параметрами. Ці технології допомагають 

учням досліджувати зв’язки між параметрами і результатами, що сприяє 

глибшому розумінню математичних концепцій. 
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Поєднання інтерактивних методів і інноваційних технологій у навчанні 

задач з параметрами має безліч переваг. Це не лише сприяє покращенню 

засвоєння знань, а й підвищує мотивацію учнів, адже вони стають активними 

учасниками навчального процесу. Інтерактивні методи формують в учнів навички 

критичного мислення, дозволяють працювати в команді та вирішувати проблеми, 

а інноваційні технології надають можливість візуалізувати та аналізувати 

матеріал на новому рівні. 

Впровадження інтерактивних методів і інноваційних технологій у 

навчальний процес при вивченні задач з параметрами є важливим кроком до 

модернізації освіти. Ці підходи дозволяють не лише підвищити ефективність 

навчання, але й сформувати у учнів важливі навички, які знадобляться їм у 

майбутньому. Залучаючи учнів до активної діяльності та використовуючи новітні 

технології, ми можемо забезпечити глибше розуміння матеріалу та створити 

основу для подальшого успішного навчання. 

3.3. Приклади прийомів та технік для ефективного засвоєння теми 

“Завдання з параметрами” 

3.3.1. Дослідницький формат роботи з завданнями 

Дослідницький формат передбачає, що учні вивчають завдання з 

параметрами як наукове питання, активно формуючи та тестуючи свої гіпотези. 

Приклад завдання: Учні розглядають рівняння �𝑥2+��+�=0 і повинні 

визначити, при яких значеннях параметра � воно має два різні корені, один корінь 

або жодного. 

Процес виконання завдання: 

1. Формулювання гіпотез: Учні обговорюють можливі значення 

параметра � та їх вплив на кількість коренів, формулюючи 

припущення. 
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2. Дослідження задачі: За допомогою графічних програм, таких як 

GeoGebra, або аналітичного підходу (обчислення дискримінанта), 

учні досліджують поведінку рівняння. 

3. Презентація результатів: Кожна група представляє свої висновки 

класу, підкріплюючи їх графіками чи розрахунками. 

3.3.2. Гра “Хто швидше знайде параметр” 

У цьому змаганні учні діляться на команди, змагаючись у швидкості 

знаходження параметра, що відповідає умовам задачі. 

Приклад завдання: Для рівняння 𝑥2+p�+q=0 учні мають знайти всі можливі 

значення параметра �, за яких рівняння має один корінь. 

Процес виконання завдання: 

1. Розв’язування завдання: Кожна команда працює над задачею та 

фіксує свою відповідь. 

2. Оцінка результатів: Перша команда, яка надає правильну відповідь, 

отримує бал. 

3. Підбиття підсумків: Наприкінці уроку підраховуються бали, а 

команда-переможець отримує нагороду. 

3.3.3. Інтерактивний маршрут із QR-кодами 

Учні взаємодіють із завданнями через QR-коди, які містять задачі на 

параметри, що активізує їхню цікавість і участь у процесі. 

Приклад: Учні виконують ряд завдань, пов’язаних із нерівностями з 

параметрами, переходячи від одного QR-коду до іншого. 

Процес виконання завдання: 

1. Сканування QR-кодів: Учні по черзі сканують коди, отримуючи 

завдання, такі як «Знайти � для нерівності 

k𝑥2+4x-7>0». 

2. Конкурс на швидкість: Учень, який першими розв’яже всі завдання та 

дійде до кінця маршруту, оголошується переможцем. 

3.3.4. Онлайн-тестування в Kahoot! 



30 

Учні беруть участь у інтерактивному онлайн-тесті, створеному на 

платформі Kahoot!, що містить питання на тему параметрів. 

Приклад завдання: Учням пропонуються питання, такі як: "При якому 

значенні параметра � рівняння 𝑝2-5p+6=0 має один корінь?" 

 

Процес виконання завдання: 

1. Підключення до тесту: Учні входять у тест через свої пристрої. 

2. Динаміка результатів: Після кожного питання система показує 

результати, що сприяє формуванню здорової конкуренції між учнями. 

3.3.5. Проект “Математична мозаїка” 

Учні виконують міні проект, досліджуючи різні типи задач з параметрами 

та створюючи наочні матеріали для кращого розуміння. 

Приклад теми для проекту: Дослідження залежності між параметром у 

квадратних рівняннях і кількістю коренів, з побудовою таблиць і схем. 

Процес виконання завдання: 

1. Вибір теми: Учні самостійно або під керівництвом вчителя обирають 

тему для дослідження. 

2. Створення матеріалів: Підготовка схем, таблиць та плакатів, що 

ілюструють принципи розв’язування задач з параметрами. 

3. Презентація результатів: Учні представляють свої проєкти на 

наступному уроці, ділячись відкриттями з класом. 

3.3.6. Обговорення “Аналіз параметричних нерівностей” 

У групах учні аналізують нерівності з параметрами та обговорюють їх 

розв’язки. 

Приклад завдання: Для нерівності 𝑥2-px<0 визначити, при яких значеннях 

параметра � вона має розв’язок. 

Процес виконання завдання: 

1. Групове обговорення: Учні аналізують завдання у своїх групах, 

розробляючи стратегії розв’язання. 
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2. Презентація обговорень: Кожна група представляє свої висновки, 

пояснюючи обрані методи. 

3. Додаткові пояснення: Учитель підсумовує обговорення, надаючи 

додаткову інформацію та корекції. 

3.3.7. Аналіз життєвих ситуацій (кейси) 

Учні розглядають задачі з параметрами, що мають реальне прикладне 

значення, навчаючись застосовувати теорію в практиці. 

Приклад кейсу: "Фірма хоче мінімізувати витрати, що залежать від 

податкового параметра �. Які значення � призводять до мінімізації витрат?" 

Процес виконання завдання: 

1. Групова робота: Учні об’єднуються в групи для створення 

математичної моделі, що описує ситуацію. 

2. Презентація рішень: Команди презентують свої рішення, 

аргументуючи свої підходи та вибір моделей. 

3.3.8. Рольова гра “Вчимо інших” 

Кожна група готує завдання з параметрами та пояснює його іншим учням, 

виступаючи у ролі вчителів. 

Процес виконання завдання: 

1. Підготовка завдань: Групи отримують завдання, працюють над їх 

розв’язанням і готують пояснення. 

2. Вчительський виступ: Учні презентують свої рішення, навчаючи 

інших, що сприяє глибшому засвоєнню теми та розвитку 

комунікативних навичок. 

3.4. Переваги використання сучасних форм та методів навчання 

Сучасні форми та методи навчання виявляються надзвичайно ефективними 

в сучасному освітньому процесі, зокрема, при вивченні теми «Завдання з 

параметрами» завдяки своїй здатності залучати учнів до активної роботи, 

стимулювати дослідницьку діяльність і розвивати критичне мислення. Однією з 
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основних переваг є підвищення мотивації, оскільки сучасні методи часто 

включають елементи інтерактивності, ігрові техніки або інноваційні технології, 

які роблять навчальний процес більш цікавим та динамічним. Залучення таких 

форматів, як проєктна діяльність, інтерактивні завдання чи онлайн-платформи, 

дозволяє учням краще зрозуміти складні математичні концепції та зв'язки між 

параметрами та їхніми розв’язками. 

Крім того, ці методи сприяють індивідуалізації навчання, даючи змогу 

учням працювати в комфортному для них темпі та з відповідними рівнями 

складності завдань. Наприклад, використання графічних програм дозволяє 

візуалізувати завдання, що робить їх більш зрозумілими навіть для тих, кому 

складно осягнути абстрактні теоретичні поняття. Залучення до роботи в командах, 

як у випадку з груповими дослідженнями або змаганнями на швидкість 

розв’язання, допомагає учням навчитися співпрацювати, аргументувати свою 

думку та аналізувати різні підходи до розв'язання задач. 

Сучасні методи також сприяють формуванню навичок самостійної роботи. 

Використовуючи дослідницький підхід або рольові ігри, учні вчаться 

формулювати гіпотези, перевіряти їх і робити обґрунтовані висновки, що 

надзвичайно важливо для розуміння завдань з параметрами. Загалом, інтеграція 

сучасних форм і методів навчання підвищує якість засвоєння матеріалу, робить 

процес навчання більш ефективним і забезпечує учнів навичками, необхідними 

для подальшого успішного навчання. 
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Розділ 4. Розробка та проведення уроку з теми 

“Розв'язування завдань з параметрами” 

В даному розділі буде описано структуру уроку, спрямованого на вивчення 

методів розв'язування задач з параметрами, з акцентом на практичне закріплення 

знань та залучення учнів до активної навчальної діяльності. Планування уроку 

включає етапи організації, мотивації, актуалізації знань, введення нового 

матеріалу, групової роботи, обговорення результатів, закріплення матеріалу та 

рефлексії. 

При розробці уроку використано сучасні інтерактивні методи, серед яких 

дослідницький формат роботи з завданнями, інтерактивні ігри, групові дискусії та 

проєктні завдання. Крім того, урок включає методи аналітичного, графічного та 

числового підходів до розв'язання задач, що допомагає учням побачити різні 

шляхи досягнення результату та вибрати найбільш зручний для кожної ситуації. 

Метою уроку є розвиток у школярів здатності самостійно обирати метод 

розв'язання задачі з параметром, а також критично оцінювати отримані 

результати. На занятті використовуються завдання різних рівнів складності, що 

сприяє диференційованому підходу і дає можливість кожному учню працювати в 

комфортному для нього темпі. 

Розроблений урок покликаний не лише допомогти учням засвоїти технічні 

прийоми роботи з параметрами, але й стимулювати їх до самостійного аналізу, 

оцінки можливих рішень і розвитку навичок командної роботи. Ефективність 

методів, використаних у цьому уроці, було підтверджено активним включенням 

учнів у роботу та високим рівнем засвоєння матеріалу. 
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4.1. Планування уроку 

Етап планування уроку є критично важливим, оскільки саме на цьому етапі 

визначаються основні компоненти навчального процесу: цілі, завдання, методи та 

структура заняття. Ретельно спланований урок забезпечує ефективне досягнення 

навчальних цілей, сприяє розвитку аналітичних навичок і підвищує мотивацію 

учнів. 

Процес планування починається з визначення навчальних цілей та завдань 

уроку. Тут важливо сформулювати конкретні цілі, які відповідають загальним 

завданням навчального курсу. Цілі можуть бути як короткостроковими 

(наприклад, розвинути вміння розв'язувати певний тип задач), так і 

довгостроковими (наприклад, формування критичного мислення і навичок 

самостійного пошуку рішень). 

Наступним важливим етапом є добір методів і прийомів навчання, які 

будуть використані на уроці. Для того щоб учні краще зрозуміли й засвоїли новий 

матеріал, підбираються різноманітні підходи: інтерактивні, дослідницькі, 

аналітичні та групові форми роботи. Наприклад, у рамках уроку на тему задач з 

параметрами можуть використовуватися аналітичний, графічний методи, а також 

числові приклади, що дозволяє підходити до розв'язання завдань комплексно та 

різнобічно. 

На основі поставлених завдань та обраних методів розробляється структура 

уроку. Структура визначає, які етапи включатиме урок, у якій послідовності й 

скільки часу потрібно виділити на кожен із них. До структури зазвичай входять 

етапи актуалізації знань, введення нового матеріалу, практичного закріплення, 

рефлексії та оцінки. При цьому варто передбачити і можливість корекції плану, 

враховуючи динаміку навчального процесу і рівень підготовленості учнів. 

Планування завдань для учнів є ще одним важливим аспектом етапу 

підготовки. Тут педагог визначає, які завдання будуть доречними для певної 

аудиторії та сприятимуть розвитку необхідних навичок. Завдання можуть бути 
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різного рівня складності, щоб задовольнити потреби учнів із різним рівнем 

підготовки. Також важливо, щоб завдання були цікавими і дозволяли учням 

застосовувати отримані знання у нових ситуаціях. 

Нарешті, передбачаються методи оцінювання результатів навчання. 

Оцінювання повинно бути різнобічним, охоплювати як перевірку практичних 

навичок розв'язання задач, так і оцінку вміння логічно мислити, аналізувати й 

обґрунтовувати свої рішення. План оцінювання зазвичай включає як усну 

рефлексію, так і письмові або тестові завдання для об'єктивного вимірювання 

результатів навчання. 

Таким чином, етап планування уроку охоплює комплекс дій, які сприяють 

побудові чіткого і логічного заняття, спрямованого на розвиток учнів. 

4.2. Структура уроку 

Структура уроку передбачає чітке розподілення часу і послідовне 

проходження кожного з етапів. Такий підхід дозволяє максимально залучити 

учнів до процесу навчання та забезпечити ефективне досягнення цілей заняття. 

Основні етапи включають: актуалізацію знань, введення нового матеріалу, 

закріплення практичних навичок, рефлексію та підсумкове оцінювання. 

Розглянемо більш детально кожен з етапів. 

На початку уроку проводиться короткий вступ, метою якого є актуалізувати 

знання учнів з теми та підвищити їхню мотивацію. Учитель звертає увагу на 

зв'язок теми з попередніми знаннями та показує її важливість у повсякденних 

математичних задачах. Цей етап часто супроводжується запитаннями чи 

коротким обговоренням, яке допомагає учням згадати ключові поняття, необхідні 

для подальшої роботи, наприклад, властивості рівнянь і нерівностей. 

На етапі введення нового матеріалу учням пояснюються основні методи 

розв'язування задач з параметрами. Викладач знайомить учнів із різними 

підходами, такими як аналітичний метод, графічний метод та метод числових 

прикладів. Для наочного пояснення використовуються схеми, графіки або 
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презентація, що ілюструє, як різні методи можуть використовуватися в залежності 

від умов завдання. Важливо, щоб учні розуміли, який метод є найбільш 

ефективним у певних ситуаціях і як можна комбінувати різні підходи. 

Основна частина уроку присвячується розв'язуванню задач різного рівня 

складності. Учні працюють над завданнями індивідуально, у парах або малих 

групах, застосовуючи нові методи на практиці. Учитель контролює процес, надає 

поради і підтримку. На цьому етапі можливе використання різноманітних 

інтерактивних завдань, як-от: дослідницькі вправи, завдання з використанням 

графічних побудов або робота з числовими прикладами. Це дозволяє учням краще 

зрозуміти природу задач з параметрами і спробувати застосувати теорію в різних 

ситуаціях. 

Етап рефлексії передбачає обговорення отриманих результатів та аналіз 

використаних методів. Учні діляться своїми враженнями, обговорюють труднощі, 

з якими зіткнулися, і способи їх подолання. Учитель може запропонувати кілька 

запитань для дискусії, наприклад: "Який метод був для вас найзручнішим?" або 

"Які помилки були допущені і як їх уникнути надалі?". Цей етап дозволяє учням 

краще усвідомити свої успіхи та зони для вдосконалення. 

Завершальний етап передбачає коротке узагальнення ключових аспектів 

уроку та оцінювання знань учнів. Учитель підбиває підсумки, наголошуючи на 

важливості вивчених методів і їх застосуванні. Учням можуть бути запропоновані 

короткі завдання на повторення або тестові питання для оцінки засвоєних знань. 

Це дозволяє не лише перевірити рівень розуміння матеріалу, а й забезпечити учнів 

впевненістю у своїх знаннях. 

Кожен з етапів уроку є важливим для комплексного підходу до вивчення 

задач з параметрами, що сприяє розвитку логічного мислення, підвищує інтерес 

учнів до теми та дозволяє їм практично застосовувати отримані знання. 
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4.3. Конспект проведення уроку 

На цьому уроці учні ознайомляться з різними методами розв’язання задач 

із параметрами, навчаться використовувати аналітичний, графічний та числовий 

підходи та розвиватимуть дослідницькі навички. Заняття включає як теоретичні 

пояснення, так і практичну роботу в групах для формування навичок командної 

роботи. 

1. Організаційний момент (5 хвилин) 

Привітання учнів: Учитель вітає учнів, створює позитивну атмосферу та 

заохочує їх до активного включення в роботу. 

Перевірка готовності до заняття: Перевірка наявності необхідних матеріалів 

(зошитів, підручників, інструментів для графічного побудови, тощо). 

Оголошення теми уроку: Учитель повідомляє тему та обговорює з учнями, 

чому саме задачі з параметрами є важливою частиною шкільного курсу 

математики. Формулюються цілі уроку, включаючи освоєння нових методів та 

розвиток навичок дослідження. 

2. Мотиваційний етап (5 хвилин) 

Актуальність теми: Учитель розповідає про практичну значущість задач з 

параметрами в реальному житті. Наприклад, показує, як параметри можуть 

впливати на результати в задачах оптимізації чи моделювання. 

Обговорення можливих застосувань: Учні разом з учителем обговорюють, 

як і де у житті вони можуть зустрітися з задачами з параметрами, що створює 

мотивацію до вивчення. 

Опис методів: Учитель коротко описує аналітичний, графічний та числовий 

методи як різні підходи до вирішення таких задач, підкреслюючи їх переваги та 

обмеження. 

3. Актуалізація знань (10 хвилин) 
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Повторення базових понять: Учитель допомагає учням згадати необхідні 

поняття, зокрема, дискримінант квадратного рівняння, графічні зображення 

функцій та основи роботи з параметрами. 

Запитання-відповіді: Учитель ставить запитання для перевірки знань, 

наприклад, про критерії існування коренів у квадратних рівняннях залежно від 

параметрів. 

Короткі вправи: Учні розв’язують декілька базових прикладів, щоб 

відновити свої знання перед тим, як перейти до нових методів. 

4. Введення нових методів розв'язання задач з параметрами (15 хвилин) 

Аналітичний метод: Учитель пояснює, як аналітично вирішувати задачі з 

параметрами, зокрема за допомогою дискримінанта для квадратних рівнянь. 

Показує, як визначити кількість коренів залежно від значень параметра. 

Графічний метод: Демонстрація побудови графіка рівняння або нерівності 

з параметром. Учні візуально оцінюють, як зміна параметра впливає на графік і 

кількість коренів. Учитель може використовувати динамічні програми, як-от 

GeoGebra. 

Метод числових прикладів: Учні обчислюють конкретні значення, 

підставляючи числові значення параметра, щоб побачити залежність між 

значенням параметра і кількістю розв’язків. Учитель підкреслює, що цей метод 

корисний для аналізу випадків і підтвердження результатів. 

5. Практична робота в групах (20 хвилин) 

Розподіл завдань: Клас ділиться на групи, і кожна група отримує завдання 

на конкретний метод (аналітичний, графічний або числовий). 

Аналітична група: Вирішує завдання, що потребує використання 

дискримінанта для визначення кількості коренів рівняння. 

Графічна група: Будує графіки функцій і визначає, як зміна параметра 

змінює розташування коренів. 

Числова група: Підставляє різні значення параметра і перевіряє, як вони 

впливають на кількість і тип розв’язків. 
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Хід роботи: Учні в групах розв’язують свої завдання, співпрацюють, 

обговорюють різні підходи і роблять висновки. 

Підготовка до презентації: Групи готуються представити результати своєї 

роботи, готуючи коротке пояснення основних кроків і отриманих результатів. 

6. Обговорення та презентація результатів (10 хвилин) 

Презентація групових завдань: Кожна група презентує свій метод 

розв’язання та отримані результати. Учні пояснюють, як вони застосовували свій 

метод і які труднощі зустріли. 

Дискусія: Після кожної презентації учні ставлять запитання, учитель додає 

коментарі та коригує відповіді, якщо це необхідно. 

Порівняння методів: Учитель узагальнює переваги та обмеження кожного 

методу і заохочує учнів обрати той, який найбільше підходить для певного типу 

задач. 

7. Закріплення матеріалу (5 хвилин) 

Практична задача: Учні разом із учителем розв’язують задачу з параметром, 

обираючи найбільш доцільний метод. Це дозволяє ще раз продемонструвати 

практичне використання методів і закріпити пройдений матеріал. 

Питання для обговорення: Учитель ставить короткі запитання, що 

допомагають учням пригадати основні кроки кожного методу, що ще раз 

закріплює матеріал. 

8. Підсумки уроку та рефлексія (5 хвилин) 

Підбиття підсумків: Учитель узагальнює основні моменти уроку, 

виділяючи важливість аналітичного, графічного та числового методів у 

розв’язанні задач з параметрами. 

Рефлексія: Учні обговорюють, який метод виявився для них найбільш 

зрозумілим і чому, які труднощі вони відчули. 

Домашнє завдання: Учитель пропонує індивідуальне завдання, де учень має 

вибрати найбільш зручний метод розв’язання, обгрунтувавши його у письмовій 

формі. 
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9. Домашнє завдання 

Учні отримують задачу з параметром, яку потрібно розв'язати самостійно, 

застосовуючи один із методів. Важливо, щоб кожен учень написав короткий 

коментар щодо вибору методу та його переваг у даному випадку. 

Такий детальний план дозволяє учням не лише освоїти нові методи 

розв'язання задач з параметрами, але й розвивати навички аналітичного мислення, 

групової роботи та самостійного вибору підходів у навчанні. 

4.4. Аналіз ефективності проведеного уроку 

Аналіз ефективності уроку є ключовим етапом у процесі навчання, оскільки 

дозволяє оцінити, наскільки успішно були досягнуті поставлені цілі та завдання. 

Проведений урок демонструє значну результативність завдяки застосуванню 

інтерактивних методів навчання, що суттєво активізувало участь учнів у 

навчальному процесі. 

Оцінка залученості учнів є важливим аспектом, що свідчить про 

ефективність уроку. Було побудовано навчальний процес так, щоб максимально 

залучити учнів до активної роботи. Використання групових завдань, 

дослідницьких проектів і інтерактивних ігор сприяло формуванню атмосфери 

співпраці та взаємодії. Спостереження за учнями під час уроку показали, що 

більшість із них активно брали участь у обговореннях, ставили питання і 

обмінювалися ідеями. Це свідчить про високий рівень мотивації та інтересу до 

теми. 

Результати виконання завдань також підтверджують ефективність 

навчального процесу. Під час практичних вправ учні продемонстрували 

успішність у розв'язуванні задач з параметрами. Аналіз виконаних завдань 

показав, що більшість учнів правильно застосували вивчені методи, зокрема 

аналітичні та графічні підходи. Однак, у процесі роботи деякі учні зіткнулися з 

труднощами, що вказує на необхідність подальшої роботи над зміцненням певних 

знань і навичок. 
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Важливим етапом є збір відгуків учнів, що дозволяє виявити їхні враження 

від уроку. Після заняття було проведено анкетування, в рамках якого учні мали 

змогу висловити свої думки про заняття. Більшість учнів зазначила позитивний 

вплив інтерактивних методів на їхнє розуміння теми. Вони підкреслили, що 

групова робота допомогла їм глибше засвоїти матеріал, а також полегшила 

розв'язування складних завдань. Такі відгуки підтверджують ефективність 

використаних методів навчання. 

Обґрунтування подальших дій, на основі аналізу уроку, вказує на 

необхідність вдосконалення методів навчання. Рекомендується впроваджувати 

більше кейсів з реального життя, щоб учні могли бачити практичну цінність 

вивченого матеріалу. Крім того, варто звернути увагу на індивідуалізацію 

навчання, надаючи учням можливість працювати над завданнями відповідно до 

їхнього рівня підготовки. Це може значно підвищити ефективність засвоєння 

матеріалу. 

На завершення, проведений урок з теми “Розв'язування завдань з 

параметрами” показав високу ефективність завдяки інтерактивним формам 

навчання та різноманітності застосованих методів. Учні активно брали участь у 

навчальному процесі, продемонструвавши значні успіхи у розв'язуванні завдань. 

Проте, аналіз уроку вказує на потенційні можливості для подальшого розвитку і 

вдосконалення підходів до навчання, що забезпечить ще більш глибоке засвоєння 

матеріалу. 
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Висновки 

У ході дослідження було здійснено детальний аналіз сучасних форм і 

методів вивчення теми “Розв'язування завдань з параметрами”, що дозволило 

виявити найефективніші прийоми, здатні підвищити мотивацію учнів та глибше 

розвивати їх математичні навички. Особлива увага приділялася інтерактивним та 

інноваційним технологіям, які сприяють кращому розумінню суті задач з 

параметрами через візуалізацію, практичні приклади та дослідницький підхід. 

Актуальність вивчення задач з параметрами підтверджена як теоретично, 

так і практично: такі завдання дозволяють учням формувати аналітичні навички, 

розвивати логічне мислення, здатність до моделювання та вирішення прикладних 

задач. Задачі з параметрами забезпечують учням глибше розуміння зв'язків між 

змінними величинами, що особливо важливо в сучасних умовах, де велика увага 

приділяється формуванню компетентностей і навичок мислення високого рівня. 

Важливим елементом роботи стала розробка практичного уроку на тему 

розв’язування задач з параметрами. Створений урок показав на практиці 

ефективність запропонованих методів, дозволивши учням оволодіти різними 

підходами до розв'язання задач, серед яких аналітичні та графічні методи, 

використання числових прикладів. Крім того, запропонована структура уроку 

сприяла активному залученню учнів до навчального процесу через групову 

роботу, обговорення та дослідницькі завдання. 
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